Elméleti kérdések (centralis fogalmak)

1. Adja meg a nulladrendli modell definiciojat!
Definicié

Legyen L0 = {LC, Con, Form}egy nulladrend( nyelv és I’ C Form egy tetszdleges formulahalmaz.

A pinterpretacia nulladrendl modellje a I formulahalmaznak, ha minden A € T esetén |A|g =1

Megjegyzés
A nulladrend( nyelv egy adott formulahalmazanak a nulladrendl modellje a nyelv egy olyan nulladrendl interpretacidja, amelyben a tekintett

formulahalmaz minden eleme igaz.

Definicié
Legyen L0 = ({LC, Con, Form}egy nulladrend( nyelv €s A € Form eay tetszfleges formula.

Az A formula modellién az { A} eavelemil formulahalmaz modelliét &rtiiik.

2. Adja meg egy formulahalmaz kielégithetdségének definiciojat!
Definicio
Legyen L 0y = {LC, Con, Form} egy nulladrend(i nyelv &s [' C Form egy tetszdleges formulahalmaz.

AT fomulahalmaz kielégithetd, ha van modellje.

3. Adja meg egy formula kielégithetoségének definicigjat!
Definicio
Legyen L' = {LC, Con, Form} egy nulladrend( nyelv &s A € Form egy tetszdleges formula.
Az A formula kielégithetd, ha az { A} formulahalmaz kielégithets.

4. Adja meg egy formulahalmaz kielégithetetlenségének definiciojat!
Definicio
Legyen L (0 = {LC, Con, Form) egy nulladrendd nyelv és [ € Form egy tetszéleges formulahalmaz.

AT fomulahalmaz kielégithetetlen, ha nem kielégithetd, azaz nincs modellje.

5. Adja meg egy formula kielégithetetlenségének definicigjat!
Definicio
Legyen L9 = ({LC, Con, Form} egy nulladrendii nyelv &s A € Form egy tetszdleges formula.
Az A formula kielégithetetlen, ha az { A} formulahalmaz kielégithetetien..

6. Adja meg a kdvetkezményrelacioé szemantikai definiciojat!
Definicié (logikai kévetkezmény szemantikai definicigja)
Legyen L= {LC, Con, Form} egy nulladrendii nyelv, ' € Form egy tetszéleges formulahalmaz, és A € Form egy formula.
A I farmulahalmaznak logikai kévetkezménye az A formula, ha a ['U{—A} formulahalmaz kielégithetetlen.
Jeldles: T = A

7. Mikor mondjuk, hogy az A formulanak logikai kovetkezménye a B formula?
Definicio
Legyen L= (LC, Con, Form) egy nulladrendii nyelv &s A, B € Form két tetszdleges formula.
Az A formulanak logikai kévetkezménye a B formula, haa {A} E B.
Jeldlés: A = B



8. Adja meg egy formula érvényességének definicidjat!
Definicia
Legyen L9 = {LC, Con, Form) egy nulladrend(i nyelv, és A € Form egy formula.

Az A formula érvényes, ha @ E A, azaz ha az A formula logikai kévetkezménye az lires halmaznak.

« Jeldles: F A

9. Adja meg a logikai ekvivalencia definiciojat!
Definicio
_egyen L= {LC, Con, Form} egy nulladrend(i nyelv, és A, B € Form két formula.

&z A és a B formula logikailag ekvivalens, ha AE Beés BEA.
lelélés: A = B

10. Mikor mondjuk, hogy az A és a B formula logikailag ekvivalens?
Definicio
Legyen LO = {LC, Con, Form} egy nulladrendd nyelv, és A, B € Form két formula.

Az A és a B formula logikailag ekvivalens, ha AE Bées B E A.
Jeldlés: A = B

11. Mondja ki a kielégithetd formulahalmazok sziikitésre vonatkoz6 tételt!
Tétel

Legyen LO = (LC, Con, Form! egy nulladrendd nyelv, I’ € Form egy formulahalmaz.
Ha I kielégithetd formulahalmaz és A C I, akkor A kielégithets formulahalmaz.

12. Mondja ki a kielégithetetlen formulahalmazok bévitésére vonatkozo tételt!
Tétel

Legyen L= {LC, Con, Form! egy nulladrendd nyel, ' € Form egy formulahalmaz.
Ha I kielégithetetlen formulahalmaz, s I’ € A, akkor A kielégithetetelen formulahalmaz.

13. Mondja ki a kielégithetetlen formulahalmazok lehetséges logikai kovetkezményeire
vonatkozo6 tételt!
Tétel
Legyen L (0 = {LC, Con, Form}\ egy nulladrendd nyetv &s ' € Form egy formulahalmaz..

Ha a [ formulahalmaz kielégithetetlen, akkor minden A formula esetén I = A.

Megjegyzés

A tétel szemléletesen ugy is megfogalmazhats, hogy egy kielégithetetlen formulahalmaznak minden formula kévetkezménye.

14. Mondja ki azt a tételt, amely a kdvetkezményrelacionak azt az esetét vizsgélja, amikor a
konkluzi6 érvényes formula!
Tétel

Legyen L0~ (LC, Con, Form\ egy nulladrendd nyel, 4 € Form.
Ha A érvényes formula [ = A), akkor minden I' € Form formulahalmaz esetén I’ = A.

15. Mondja ki a dedukcio tételt!

Tétel

Legyen LO = {LC, Con, Form) egy nulladrendd nyelv, I’ € Form egy formulahalmaz és 4, B € Form két formula.
HalTu{A} E B akkorI'= (4 > B).



16. Mondja ki a dedukci6 tétel megforditasat!
Tétel

Legyen L0 = {LC, Con, Form) egy nulladrendd nyelv, [ € Form egy formulahalmaz és A, B € Form két formula.
Hal' &= (A 2 B), akkar T'U{A} E B.

17. Mondja ki a metszet tételt!
Tétel
Legyen LO= {LC, Con, Form} egy nulladrendd nyelv, I', A € Form két formulahalmaz és A, B € Form két formula.

HaTu{Al = BeésAkE A akkorTUA E B.

18. Mi a kapcsolat a logikai kdvetkezményrelacié €s az implikacié kozott?
A dedukcidtétel és megforditisanak kovetkezménye:

Legyen L9 = {LC, Con, Form) egy nulladrend( nyelv, s A, B € Form két formula
A E B akkor és csak akkor, ha E (A 2 B)

19. Mi a kapcsolat a logikai ekvivalencia és a (materialis) ekvivalencia kozott?
A dedukcidtétel és megforditasanak kévetkezménye:

Legyen L0 = ({LC, Con, Form! egy nulladrendii nyelv &s 4, B € Form két formula.
A = B akkor és csak akkor, ha = (4 = B)



