Elméleti kérdések (centralis fogalmak, elsorend)

crer

1. Adja meg az elsérendli modell definicigjat!
Definicié

Legyen L(l) = (LC, Var, Con, Term, Form}) egy els6rendl nyelv és I' C Form egy tetszéleges formulahalmaz.
Az (U, p, vy rendezett harmas elsérendii modellje a [" formulahalmaznak, ha

1. (U, p)egy interpretacidja az L'[]]' nyelvnek;
2. vegy (U, p)interpretaciora tAmaszkodo értékelés;

{U.e) _4

3. minden A € T esetén | A]| N

2. Adja meg az elsérendii logika esetében egy formulahalmaz kielégithetoségének definicidjat!
Definicio

Legyen L(l) = (L.C, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv és [ C Form egy tetszéleges formulahalmaz.
AT fomulahalmaz kielégithetd, ha van (elsérendii) modellje.

Definicié
Legyen L= (LC, Var, Con, Term, Form) egy elsérendi nyelv és A € Form egy tetszéleges formula.
Az A formula kielégithetd, ha az { A} formulahalmaz kielégithets.

4. Adja meg az elsoérendii logika esetében egy formulahalmaz kielégithetetlenségének
definicigjat!
Definicié
Legyen L(]]I = (L.C, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv és I C Form egy tetszéleges formulahalmaz.
AT fomulahalmaz kielégithetetlen, ha nem kielégithetd, azaz nincs modellje.

5. Adja meg az elsérendii logika esetében egy formula kielégithetetlenségének definicigjat!
Definicié
Legyen L= (LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérend(i nyelv és A € Form egy teiszéleges formula.
Az A formula kielégithetetlen, ha az { A} formulahalmaz kielégithetetlen.

Definicié (logikai kévetkezmény szemantikai definiciéja)
Legyen J AR (LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérendirend(i nyelv, " C Form egy tetszéleges formulahalmaz, és A € Form egy

formula.

AT formulahalmaznak logikai kévetkezménye az A formula, ha a 'u{—-A} formulahalmaz kielégithetetlen.
Jeldlés: T E A

7. Mikor mondjuk az elsérendi logika esetében, hogy az A formulanak logikai kdvetkezménye
a B formula?

Definicio
Legyen L(l) = (LC, Var, Term, Con, Form) egy elsérendii nyelv és A, B € Form két tetszéleges formula.

Az A formulanak logikai kovetkezménye a B formula,haa {A} F B.
Jeldlés: AF B



Definicié
Legyen L= {LC, Var, Can, Term, Form}) egy elsérendii nyelv, és A € Form egy formula.
Az A formula érvényes, ha @ E A, azaz ha az A formula logikai kbvetkezménye az Ures halmaznak.

e Jelbles: F A

10. Mikor mondjuk az elsérendii logika esetében, hogy az A és a B formula logikailag
ekvivalens?

Definicié
Legyen AL {LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv, és A, B € Form két formula.

Az A és a B formula logikailag ekvivalens,ha A E Bés BE A.
Jelélés: A=B

11. Mondja ki az els6rendii logika esetében a kielégithetd formulahalmazok sziikitésre
vonatkozo tételt!

Tétel

Legyen L= (LC, Var, Con, Term, Form) egy elsérendii nyelv, I’ C Form egy formulahalmaz.
Ha I kielégithetd formulahalmaz és A C I, akkor A kielégithetd formulahalmaz.

12. Mondja ki az elsérendii logika esetében a kielégithetetlen formulahalmazok bdvitésére
vonatkozo tételt!

Tétel

Legyen L= {LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérend(i nyelv,I" C Form egy formulahalmaz.
Ha I kielégithetetlen formulahalmaz, és [’ C A, akkor A Kielégithetetelen formulahalmaz.

13. Mondja ki az elsérendii logika esetében a kielégithetetlen formulahalmazok lehetséges
logikai kovetkezményeire vonatkozo tételt!

Tétel

Legyen S - (LC, Var, Con, Term, Form)\ egy elsérend( nyelv és I C Form egy formulahalmaz..
Ha a I" formulahalmaz kielégithetetlen, akkor minden A formula eseténI' E A.

14. Mondja ki az els6rendii logika esetében azt a tételt, amely a kovetkezményrelacionak azt az
esetét vizsgalja, amikor a konkluzi6 érvényes formula!

Tétel

Legyen L= (LC, Var, Con, Term, Form}\ egy elsérend( nyelv, A € Form.
Ha A érvényes formula ( & A), akkor minden I' € Form formulahalmaz esetén I' = A.

15. Mondja ki az elsérendii logika esetében a dedukcio tételt!
Tétel

Legyen L= (LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv, ' C Form egy formulahalmaz és A, B € Form két formula.
HaTu{A} = B,akkorI' E (A O B).



16. Mondja ki az elsérendii logika esetében a dedukci6 tétel megforditasat!
Tétel

Legyen JAS - ({LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv, I C Form egy formulahalmaz és A, B € Form két formula.
Hal'E (A > B),akkorTu{A} E B.

17. Mondja ki az elsérendii logika esetében a metszet tételt!
Tétel

Legyen L“) = (LC, Var, Con, Term, Form) eqy elsérend(i nyelv, I, A € Form két formulahalmaz és A, B € Form két formula.
HaTu{A} = BésAE A akkorTUA E B.

18. Mi a kapcsolat az elsérendii logika esetében a logikai kovetkezményrelacio és az implikaciod
kozott?
A dedukciotétel és megforditasanak kdvetkezménye:

Legyen L= {LC, Var, Con, Term, Form) egy elsérend(i nyelv, és A, B € Form két formula.
A E B akkor és csak akkor,ha = (A 2 B)

19. Mi a kapcsolat az elsérendii logika esetében a logikai ekvivalencia és a (materialis)
ekvivalencia kozott?
A dedukcidtétel és megforditasanak kvetkezménye:

Legyen L@ = {LC, Var, Con, Term, Form} egy els6rendli nyelv és A, B € Form ket formula.
A = B akkor és csak akkor, ha = (A = B).



