Elméleti kérdések (szemantika, elsérend)
1. Adja meg az elsérendii logika interpretacidjanak definiciojat!
Definicié
Az (U, p)partaz L“) = (L.C, Var, Con, Term, Form) elsérendii nyelv egy interpretacidjanak nevezzilk, ha

1. U = @, azaz U nemires halmaz;

2. Dom(p) = Con, azaz a g a Con halmazon értelmezett fliggvény, amelyre teljesiiinek a kévetkezdk:
. Haa € #(0), akkor p(a) € U;

a
b. Haf € #(n) (n = 0), akkor p(f) az U™ halmazon értelmezett az U halmazba képez6 fiiggvény (o(f) : U™ — U,
c. Hap € #(0), akkorp(p) € {0, 1};

d

. HaP e #(n) (n=0)akkorp(P)c U™,

Definicio

Legyen L(l) = (LC, Var, Con, Term, Form;} egy elsérend( nyelv, (U, p) pedig a nyelv egy interpretacidja. Az (U, p) interpretaciora
tamaszkodd v értékelésen eqgy olyan fliggvényt érilink, amely teljesiti a kdvetkezdket:

1. Doml(v) = Var;
2. Hax € Var, akkor v(x) € U.

3. Adja meg a modositott értékelés definiciojat!
Definicié (A modositott értékelés fogalma)

Legyen v egy tetszbleges (U, p}) interpretacicra tamaszkodo értékeles, x € Var egy valtozo és u € U egy objektum. Ekkor barmely y € Var
esetén

u, ha y=x;
vix:ul(y) = o
v(y), egyebkent.

4. Ismertesse az elsOrendli szemantikai szabalyokat!

Ismertesse az elsérendli atomi formuldkra vonatkoz6 szemantikai szabdlyokat! (Lasd az

elsérendii szemantikai szabalyok 4., 5. és 6. pontjat!)

6. Adja meg az univerzalis kvantor szemantikai szabalyat! (Lasd az elsérendii szemantikai
szabalyok 9. pontjat!)

7. Adja meg az egzisztencialis kvantor szemantikai szabalyat! (Lasd az elsérendli szemantikai
szabalyok 9. pontjat!)

W



Definicié
Legyen L“) = (LC, Var, Con, Term, Form} egy elsérendii nyelv, (U, p} a nyelv egy interpretaciéja, v pedig az (U, p} interpretaciére
tamaszkodo értékelés.

1. Haa € #(0), akkor |a|iU'm = pla).

(U. o)
v

3. Haf € #(n),(n=1, 2, ...),ésty, tp, ..., tn € Term, akkor
U,g U,g U,p U,p
f (1t e t)l 02 =001 17, 121 S0 18 U2

2. Hax € Var, akkor | x| = v(x).

4. Hap € #(0), akkor |p|ij‘9) =p(p)
5. Haty, ty € Term, akkor
U,o ., e
1, ha |t |\V@ = |ty
_ U.o) _ Ly 21y
[ty =t2)| ;""" =
0, egyébként.
6. HaP e #(n\(n=0), ty, ...ty € Term, akkor
. e . e
1, ha (|t s |t € p(P);
Pty .. tn”éU’m _ (| llv | n|v )€ p(P)
0, egyébként.

7. Ha A € Form, akkor I—-AIV

8. Ha A, B € Form, akkor
U, ) b
(Ao g U0 [0 ha 1AL - Les BT 0
v
1, egyébként.
{U‘Q) - {UJQ}
ha |A =1,e |B =1:
I(AnB]|iU'9)= Il B:IN
0, egyébként.
U, ) i
[0 10 AP0 50 me
v
1, egyébként.
U, U,
L L L b
=p) V2 -
0, egyébként.

9. Ha A € Form, x € Var, akkor

.oy _4.
|\;5¢A|<U“9)= 0, ha van olyan ue U, hogy IAiv[x:u] :
Vv
1, egyébként.
{U.0)
iamﬁ“*‘-’?‘: 1, ha van olyan u € U, hogy IAIu[x:u]_ ;
v

0, egyébkent.



8. Mondja ki az elsérendli szemantika alaptételeit!
Tétel

Legyen L(l) = (LC, Var, Con, Term, Form;} egy elsérend(i nyelv, A € Form egy formula, (U, p) egy els6rendii interpretacio és v egy
(U, p)interpretaciora tamaszkod¢ értékelés.

Ekkor az |A|{U‘ o

v ertek egyértelmiien meghatarozott.

Tétel

Legyen ALY (LC, Var, Con, Term, Form) egy elsérend(i nyelv, A € Form egy formula, (U, p) egy els6érend interpretacid és v{, vy
két (U, p) interpretaciora tamaszkodé értékelés.
Ha minden x € FreeVar(A) esetén vi (x) = va(x), akkor
., g U, o
ALy, =1Al,,



