Elméleti kérdések (természetes levezetés)

1. Adja meg a szekvencia definiciojat!
Definicié
Legyen L(D) = (LC, Con, Form}egy nulladrend(i nyelv, I" C Form egy formulahalmaz és A € Form egy formula.
Ha az A formula szintaktikai kévetkezménye a I" formulahalmaznak, akkora T - A’ jelsorozatot szekvencianak nevezziik.

2. Adja meg és értelmezze a természetes levezetés azonossag szabalyat!
£

[AFA

3. Adja meg és értelmezze a természetes levezetés bovités szabalyat!
I'HA
IBFA

4. Adja meg és értelmezze a természetes levezetés szlikités szabalyat!
I'B,B,AFA

IB AFHA

5. Adja meg és értelmezze a természetes levezetés felcserélés szabalyat!
I'B,C,AFA

IC,B,AFA

6. Adja meg ¢€s értelmezze a természetes levezetés metszet szabalyat!

I'FA A ARB
I'AFB

7. Adja meg a természetes levezetés implikaciora vonatkozo szabalyait!
Definicio (bevezetd szabaly)

INA+-B
I'-ADB

Definicié (alkalmazé szabaly)

I'-A THADB
I'=B

8. Adja meg a természetes levezetés negaciora vonatkozé szabalyait!
Definicio (bevezetd szabaly)

ILA+-B I, A+-B
I'-—-A

Definicié (alkalmazo szabaly)

[---A
THA



9. Adja meg a természetes levezetés konjunkciora vonatkozé szabalyait!
Definicié (bevezetd szabaly)

I'A I'EB
I'EAAB

Definicié (alkalmazé szabaly)

IA B-C
IVANBRC

10. Adja meg a természetes levezetés diszjunkciora vonatkozo szabalyait!

Definicié (bevezetd szabalyok)

I'—A I'-B
I'-AvEB I'-AvEB

Definicié (alkalmazé szabaly)

IA-C T,BFC
IAVBEC

11. Adja meg a természetes levezetés (materialis) ekvivalenciara vonatkoz6 szabalyait!
Definicié (bevezetd szabaly)

INAFB I ,BFA
I'A=B

Definicié (alkalmazé szabalyok)

I'A THA=B I'B T'FA=B
I'—B I'—A




12. Adja meg a természetes levezetés induktiv definicidjat!
Definicié
Legyen JACH ({LC, Con, Form) egy nulladrendii nyelv,I", A C Form és A, B, C € Form. A természetes levezetés altal az L@ nyelvben
bizonyithatd kdvetkezményrelaciék PriND halmazat az alabbi induktiv definicio adja meg:

« Bazis:
o I', A+ A € PrND (az azonossag szabalya).
* Szabalyok:

o Strukturalis szabalyok:
= Hal' A € PrND, akkor T, B A € PrND (a R A )
s HaTl, B, B,A+ A€ PrND, akkorI", B, A - A € PrND (a szlikités szabalya).
m Hal, B, C,A+ A€ PrND, akkor[', C, B, A+ A € PrND (a felcserélés szabalya).
m Hal'- A€ PrND és, A, A+ B € PrND, akkorTUA + B € PrND (a metszet szabalya).

o Logikai szabalyok:
s Hal, A+ B € PrND, akkor " - (A 2 B) € PrND (az implikaci6é bevezetd szabalya).
s HaI'- A€ PrNDésT ' (A D B) € PrND, akkorI” - B € PrND (az implikacié alkalmazé szabélya).
s HaT, A Be PrNDésT, A+ -B € PrND, akkorT" - = A € PrND (a negacié bevezett szabalya).
s HaT' ' =—A € PrND, akkorI' = A € PrND (a negaci6 alkalmazé szabalya).
m Hal' A€ PrNDés[ + B € PriND, akkorT' - (AAB) € PrND (a konjunkci6 bevezeté szabalya).
» Hal, A, B Ce PrND, akkorT, (AAB) - C € PrND (a konjunkcié alkalmazé szabalya).
» Hal' A € PrND, akkor ' - (Av B) € PrND (a diszjunkcioé bevezetd szabalya).
s HaT + B € PrND, akkor' - (Av B) € PriND (a diszjunkcié bevezetd szabalya).
s Hal, A-CePrNDésT, B+ C € PrND, akkorT', (AvB) - C € PrND (a diszjunkcié alkalmazé szabalya).
m Hal, A-B&€PrNDésI, B+ A € PrND, akkorI" - (A = B) € PrIND (a (materialis) ekvivalencia bevezetd szabalya).
s HaI'- A€ PrNDésT | (A = B) € PrND, akkorI” = B € PrND (a (materialis) ekvivalencia alkalmazé szabalya).
s HaT'+ Be PrND ésT I (A = B) € PrND, akkorI' - A € PrND (a (materidlis) ekvivalencia alkalmazé szabalya).

13. Mondja ki a nulladrendii kalkulus és a természetes levezetés kapcsolatat feltaro tételt!
Tétel

Legyen L(D) = (LC, Con, Form)egy nulladrenddi nyelv, ' C Form és A € Form.

'+ A (azaz aT formulahalmaznak szintaktikai kévetkezménye az A formula) akkor és csak akkor,haa ' - A a természetes levezetés altal
bizonyithaté kovetkezményrelacio, azazI' - A € PrND.

14. Mondja ki a természetes levezetés kontrapozicidhoz kotddo segédtételeit!

I''-AF-B I’ =4 .8
[,BF A T.—BF A
I, AF -B [,Al B
T,BF-A b o




