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3. eléadas: itéletlogika — szemantika

Logikai maveletek

Egyvaltozos logikai mivelet egy {i, h} — {i, h} figgvény.
Kétvaltozos logikai mivelet egy {i, h} x {i, h} — {i, h}
faggveny.
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Az itéletlogikai nyelv interpretacioja

Legyen a nyelv itéletvaltozéinak halmaza V.
A nyelv interpretacioja egy

T:V - {ih}

figgveny.
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A formula igazsagértéke interpretacioban

rekurzié elvét felhasznalva) meghatarozunk egy-egy, a nyelv
formulaihoz igazsagértéket rendeld fliggvényt.
Az A formulahoz rendelt igazsagértéket |A|Z-vel fogjuk jeldini.

© Ha A atomi formula, akkor |A|* legyen épp Z(A),
Q |-Al* legyen ~|A[%,

© |A A B| legyen |AZA|BIZ,

Q |AvV B| legyen |AfV|BIZ,

© |AD BJ legyen |AXD|BI*.

Ha |A|Z = i, azt mondjuk, hogy az A formula az Z

interpretacioban igaz (jeldlve: Z = A), egyébként pedig az A
formula az 7 interpretaciéban hamis.
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Példa

Legyenek a nyelv itéletvaltozéi X, Y és Z.
Egy interpretacio Z1(X) =i, Zy(Y) = hés Zy(Z) = i.
Néhany formula igazsagértéke az Z; interpretaciéban:
@ |Z|F =i, mert Zy(Z2) = i, és |~ Z|** = h, mert - |Z|F' = h.
@ - Z A X[ =h, mert |- Z|F A |X|T = h.
@ ZvVv YF =imert|ZF v I|YF =i
Egy masik interpretacio Zo(X) = i, Zo(Y) = hés Ix(Z) = h.
Néhany formula igazsagértéke az 7, interpretaciéban:
@ |Z|"2 = h, mert I,(Z) = h, és |- Z|*2 = i, mert - |Z|%2 = i.
@ |-Z > X-2=i,mert|-Z2 > |X* =i
@ |Z Vv Y|*2=h,mert|Z|22V|Y*2 = h.
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A formula mint logikai fliggvény

Legyen S a nyelv itéletvaltozéinak egy halmaza.

Ha két kilbnbdz6 interpretacié ugyanazokat az
igazsagértékeket rendeli az S-beli itéletvaltozékhoz, akkor
minden olyan formulanak, amelyben csak S-beli itéletvaltozék
fordulnak eld, mindkét interpretaciéban ugyanaz lesz az

igazsagertéke.
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Formula igazsagtablaja 1

(X[Y[Z](YV2)A(ZD-X) ]
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Formula igazsagtablaja 2

(X[ Y[Z[YVZ][X][Z>-X[(YVDA(Z>X) ]
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