Itéletlogika Minta megoldasok

1. Adja meg a kovetkez6 formulék alabbi szintaktikai tulajdonsagait!

(a) "(XDY)A(XVZ) (b) "X DY ANZ
e kozvetlen részformuléi: o {5 logikai 6sszekotGjele:
~(X DY), (XVZ) S5
e az ,—" jel hataskore: e logikai Osszetettsége:
-~(XDY) 4

2. Konstrualjon meg egy olyan interpretéaciot, melyben az alabbi formulahalmaz min-
den formuléja igaz, vagy igazolja, hogy nincs ilyen interpretacio!

{-Z2(XVY), =Zv-W, (WVX)A-Y}

(WVX)A-Y[T=i = [WVvXT=ies|-Y|T=i = [YT=h
~Z>(XVY)E=iss|Y[EP=h = |[-Z>X[F=i
Zo>X|T=ies |- ZVv-W[T=i = |[Xv-WI=i
IXV-Wl=ies WVvX[T=i = |X[T=i
|=ZVv-WT=i = |Z|T=hvagy [W|ZT=h
Egy lehetséges megoldds: Z(X) =i, Z(Y) = h, Z(Z) = h, Z(W) = h.
3. Formalizalja a kovetkezs allitasokat itéletlogikai nyelven! Ekvivalensek-e az igy
kapott formulak? Valaszat roviden indokolja!

(a) Csak akkor van meleg odakinn, ha nem ment el az dram vagy leolvadt a hitd.

(b) Leolvad a hitd, ha elmegy az dram és meleg van odakinn.

M = Meleg van odakinn. A = Elment az dram. L = Leolvad a hitd.
(a) M D—-AVL
(b)) ANM DL

A formuldk ekvivalensek:

M A L M| D |-AVL ANM| D |L
i i h h|h h i h
i h i IR 1 h )
) h h i |1 ) h i
h i i i |h i h i
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4. Mely szemantikai tulajdonsagokkal rendelkezik az alabbi formula? Valaszat roviden
indokolja!

(nZDO>=-XAY)D(XVY DZ)

(a) itéletlogikai torvény,
(b) kielégithetd,

(c) ellentmondaés.

Tegyiik fel, hogy van olyan I interpretdcio, mely esetén a formula hamis:

(FZ D2 = XAY)D(XV-YDZ)f=h = |"ZD>-XAY[I=iés|XV-YDZT=h
IXVvaY o Zf=h = |XVv-Y[T=iés|Z|F=h

|=Z D> -XAY[F=iés|ZIT=h = |mXAY|[T=i

FXAY|EP=i = |[XT=he|Y[T=i = |Xv-Y[T=h

Ellentmondds: | X V-Y|F =i és|XV-Y[T=h

Szemantikai tulajdonsdgok: itéletlogikair torvény, kielégithetd, nem ellentmondads.

5. Legyen adott a kévetkezé harom premissza:
XVvYo>Z XVvW, YvV-W

Mely alabbi formulak lesznek logikai kovetkezményei a premisszaknak? Vélaszat
roviden indokolja!

(a) ZDOW
(b) =XV Z

(a) Tegyiik fel, hogy van olyan T interpretdcid ahol a premisszdk igazak, de a konklizié hamis.
IXVYDZF =i, | XVW[T=i, |[YVv-WT=i |ZOW|T=h
|ZoWE=h = |[ZF=iés|W|tT=h
IXVW[I=ies|WEP=h = [XT=i

A kévetkezd interpreticio: T(X) = 1, I(Z) = i, Z(W) = h és Z(Y) = i megfelel a fenti
feltételeknek, ezért a koévetkeztetés nem helyes.

(b) Tegyiik fel, hogy van olyan T interpretdcid ahol a premisszdk igazak, de a konklizio hamis.
IXVYDZF =i, | XVWE =i, |[YV-WT=i |[-XVZT=h
mXVZI=h = |- X[T=he|ZF=h = |[X[T=i
IXVvYoZf=ies|X|T=i = |Z|F=i

Ellentmondds: |Z|* =i és |Z|F = h, ezért a kévetkeztetés helyes.



