
FELADATSOR  
 
 
1. Integrálás (az 1., 2. és 4. zh. feladatai): 
  

 ?dx
x1

8
?dxex?,dxxshxch

0
2

1

0

x3 =
+

==⋅ ∫∫ ∫
∞

 

  

?dx
1x

2
?dx

x

xln
?,dxx3cosx

1ch

1
2

e

1

2
=

−
== ∫∫ ∫  

 

 ?dx
x1

4
?dx)xsgnx(?,dx

xx

1

0
2

2

1

2
2

=
+

=+=
− ∫∫ ∫

∞

−

 

 
 
2. 6]pWYiODV]WKDWy��YDJ\�DUUD�YH]HW���GLIIHUHQFLiOHJ\HQOHWHN�� 
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3. A lineáris d.e.-re vonatkozó 2 tétel felhasználásával adja meg számolás nélkül az alábbi d.e.-ek általános 

PHJROGiViW��PDMG�HOOHQ�UL]]H�DQQDN�KHO\HVVpJpW�EHKHO\HWWHVtWpVVHO� 
  

 .xyy,2yy,xyxyx,1yy )4(2 =′′+=′′−′′′=′−′′=−′  

  
 
 
4. /LQHiULV�HOV�UHQG&��YDJ\�DUUD�YH]HW���GLIIHrenciálegyenletek : 
  
 ,x2xy2y,3x2yy =−′−=−′  
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5. /LQHiULV��iOODQGy�HJ\�WWKDWyV��PiVRGUHQG&�GLIIHUHQFLiOHJ\HQOHWHN�� 
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6. $]�HO�DGiVRQ�V]HUHSO��� gxx2x 2 =ω+α+ ���   feladat esetén teljesüljön, hogy  .ω<α   Mutassuk  meg, hogy 

a d.e. általános megoldása  )tsin(Cehx t
.á.i ϕ+β+= α−   alakú. Az 0v)0(x,h)0(x == �  kezdeti feltételek 

segítségével határozzuk meg a  ϕésC   szabad konstansokat, majd vázoljuk a kapott függvényt! 

 
 



7. A részletösszegek  { }ks   sorozatának felhasználásával döntse el az alábbi számsorokról, hogy konver-

gensek-e (ha igen, adja meg az összegüket): 
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8. Vizsgálja meg az alábbi számsorokat konvergencia szempontjából a hányados-, integrál-, Leibniz-

kritériumok valamelyikével: 
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9. A számsorokról tanultak felhasználásával döntse el, hogy az   x0  paraméter mely értékeire lesz az   
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 számsor konvergens. 
  
 
 
10. Adja meg az 
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 függvénysor konvergenciatartományát és összegfüggvényét! 
  
 
11. Határozza meg az alábbi függvények adott helyhez tartozó Taylor – sorát! Igazolja  )x(Rn vizsgálatával, 

hogy a megadott intervallumon a Taylor-VRU�D�I�JJYpQ\W�iOOtWMD�HO���$GMRQ�KLEDEHFVOpVW�D]�DGRWW��IRNV]iP~�

polinom esetén  [c, d]-re nézve: 
  

[ ] [ ] ;2n,1,0d,c,0a,e)x(f x ====  

 
[ ] [ ] ;4n,2/,0d,c,4/a,xcos)x(f =π=π==  

 
[ ] [ ] .6n,2,1d,c,1a,xln)x(f ====  

 
 
12. Határozza meg az alábbi függvények Fourier-sorát! Használja fel a Fourier-sort egy-egy „nevezetes 

számsor” összegének kiszámítására: 
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13. Szemléltesse az  222 yx)y,x(f,RR:f +=→   függvényt a metszetvonalak felhasználásával! 

 
 

14. Ábrázolja  az  0z,y,x,4zyx 222 ≥=++  nyolcad-gömb felületet, majd adja meg explicit D.k.-ás, 

hengerk.-ás, gömbk.-ás és paraméteres alakban is! 



  
 

15. Ábrázolja  a  22 yx4z −−=   forgási paraboloidot, majd adja meg hengerk.-ás és paraméteres alakban is! 

 
 
16. 6]iPtWVD� NL� D]� |VV]HV� HOV�UHQG&� pV� PiVRGUHQG&� SDUFLiOLV� GHULYiOWDW� pV� SDUFLiOLV� GLIIHUHQFLiOKiQ\DGRVW� D]�

alábbi 2 esetre: 
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17. Számítsa ki  )a(H,H),a(fgrad,fgrad  -t az alábbi 2 esetre: 

 );1,2(a,ylnxe)y,x(f
2x =+=    ).0,0,0(a,xcosxxsh)x,x,x(f 32
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18. Határozza meg az )3/,6/(a),yx2sin()y,x(f ππ=+=   esetén a )y,x(T),y,x(T 21 �HOV�IRN~��LOO��PiVRG-

fokú Taylor-polinomot!   Számítsa ki az  )1,5.0(T),1,5.0(T),1,5.0(f 21  értékeket! 

 
 
19. KeressHQ�ORNiOLV�V]pOV�pUWpN-helyeket az alábbi függvényekhez: 
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20. Illesszünk egyenest a  (-2, -2),  (0, 1),  (1, 2),  (2, 2)  pontok közé úgy, hogy az eltérések négyzetösszege 

minimális legyen! 
 
 
21. 6]iPtWVD�NL�D]�DOiEEL�NHWW�V�LQWHJUiORNDW�D�WDUWRPiQ\�NpW�N�O|QE|]��PHJDGiViYDO� 

 { };yx0,y0:)y,x(Tahol,dxdy)yxcos(
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 { }.2r0,0:)r,(Tahol,dxdyy
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22. Számítsa ki  ∫∫ +
T

22 dxdy)yx( ��pUWpNpW��KD��7�D]�RULJy�N|]pSSRQW~����HJ\VpJ�VXJDU~�N|U�HOV��QHJ\HGEH�HV��

része, az x-tengely és az  2xy += �HJ\HQOHW&�HJ\HQHV�iOWDO�YDQ�N|]UH]iUYD� 

  
 

23. Számítsa ki   ∫∫∫
V

dxdydz1   értékét, ha  V a koordinátasíkok és az  (1,0,0),   (0,2,0),   (0,0,3)  pontokon 

iWPHQ��VtN�HOV��Q\ROFDGED�HV��UpV]H�iOWDO�YDQ�N|]UH]iUYD��(OOHQ�UL]]H�D]�HUHGPpQ\W�N|]pSLVNRODL�LVPHUHWHL�

alapján! 
 
 

24. Számítsa ki   ∫∫∫
V

dxdydzz   értékét D.-koord.-ás és hengerkoordinátás alakban is, ha V-t  az xy sík és a  

22 yx4z −−= HJ\HQOHW&�IHO�OHW�]iUMD�N|]UH. 

 
 



 

25.  Adjon lineáris közelítést a Jacobi-mátrix segítségével, ha :  .)0,0(a,
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26. Vizsgálja meg, hogy az 
 

)xz,xy,1y2()z,y,x(g);xzcosx,y3,xzcosz()z,y,x(f 2 −−==  

 
  függvények örvénymentesek-e, forrásmentesek-e. Ha igen, próbáljon meg kitalálni hozzájuk skalárpo-

tenciált, vektorpotenciált.  
 
 

27. Mutassa meg, hogy az egységnyi ponttöltés  r
r
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28. Igazolja a   ffgraddiv,0frotdiv ∆==   összefüggéseket hagyományos és nablás alakban is! 

 
 

29. Számítsa ki az   rd)yx,y2,z(ésrd)x,y2,z(
GG
∫∫ +   integrálokat, ha  G  az  A(0, 3, 0)  és  B(0, 0, 3)  

SRQWRNDW�|VV]HN|W��HJyenesszakasz ill. valamely körív, s az irányítás  AB -QHN�PHJIHOHO�� 
 
 

30. Számítsa ki  Fd)z,x,y(
F
∫ −   értékét, ha   F:  0z,y,x,3zyx ≥=++    és felfelé mutató felületi normálist 

használunk. 
 
 

31. Számítsa ki a Stokes-tétHOEHQ�V]HUHSO��LQWHJUiORNDW��KD��� 4z0,yx4z:F);z4,x3,y(w 22 ≤≤−−==   és 

a  felületi normális felfelé mutat. 
 
 
32. Számítsa ki a Gauss-Osztrogradszkij-WpWHOEHQ�V]HUHSO��LQWHJUiORNDW��KD��� )z4,x3,y(w =   és a  V térrészt a 

0z,yx4z 22 =−−=   felületek határolják. 

 


