
Inducţia matematică molnar1956@yahoo.com

Ex.1
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:
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Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:
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Ex.2
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:
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Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:
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Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:
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Demonstraţie:
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Ex.4 3
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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Ex.5
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=2:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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Ex.6
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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Ex.7 2)1()13(...7241  nnnn

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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Rezolvare:

Demonstraţi cu metoda inducţiei complete formula găsită.
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Ex.9 1)1(
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:

2
1

2
1

11
1

21
1







1)1(
1...

32
1

21
1










 k
k

kk

2
1

)2)(1(
1

)1(
1...

32
1

21
1














 k

k
kkkk

2
1

2
)1(

1
1

2
12

1
1]

2
1[

1
1

)2)(1(
1

1)2)(1(
1

)1(
1...

32
1

21
1

2

2













































k
k

k
k

k

k
kk

kk
k

kkkk
k

kkkk



Inducţia matematică molnar1956@yahoo.com

10
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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Ex.13
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Calculați valoarea expresiei
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Demonstraţi cu metoda inducţiei complete formula găsită.
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Ex.14
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I) Demonstrăm proprietatea pentru n=2:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru p:

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru p+1:

Demonstraţie:
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Ex.15

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:
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




Mai avem de 

arătat că:
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Ex.16

)(253252 25 A

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=5:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:

225 nn n 

225 kk k 

22222221 )1(12232222  kkkkkkkkkkkkk

21 )1(25   kk k
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Ex.17

)(10001024102 310 A

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=10:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

Demonstraţie:

3210 kk k 

22323

23223233331

)1(13333
43342222





kkkkkkkk
kkkkkkkkkkkkk

31 )1(210   kk k

3210 nn n 
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Ex.18

)(
24
13

24
14

24
13

24
68

24
13

4
1

3
1 A




I) Demonstrăm proprietatea pentru n=2:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

2
24
13

2
1...

2
1

1
1







n
nnn

2
24
13

2
1...

2
1

1
1







k
kkk

2
24
13

22
1

12
1

2
1...

3
1

2
1













k
kkkkk
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24
13

1
1

22
1

12
1

24
13

1
1

22
1

12
1

2
1...

3
1

2
1

1
1

22
1

12
1

2
1...

3
1

2
1










































kkkkkk

kkkkkkkkk

Demonstraţie:

Mai avem de arătat că:

)(0
)22)(12(

1

0
)22)(12(

1222

0
22

1
12

1

0
22

21
12

1

0
1

1
22

1
12

1

A
kk

kk
kk

kk

kk

kkk





























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Ex.19

)A(261211111113 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

n11n3 

Zp

este divizibil cu 6

astfel încât p6k11k3 

Zq astfel încât 6q)1k(11)1k( 3 

Demonstraţie:

q6]2
2

)1k(kp[612)1k(k3p612)kk(3p6

12k3k3)k11k(11k111k3k3k)1k(111)(k

2

23233







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Ex.20

)A(16617171 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

17n 

Zp

este divizibil cu 6

astfel încât p617k 

Zq astfel încât 6q17 1k 

Demonstraţie:

6q1)6(7p66p761)-7(71777717 kk1k 
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Ex.21

)A(1771616 12 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

16 1n2 

Zp

este divizibil cu 7

astfel încât p716 1k2 

Zq astfel încât 7q6 1k2 

Demonstraţie:

7q5)-7(36p
35-7p3635-1)36(6136-366616 1-2k21k21k2


 
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Ex.22

)A(2700281810 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

28n1810n 

Zp

este divizibil cu 27

astfel încât 27p28k1810k 

Zq astfel încât 27q28)1k(1810 1k 

Demonstraţie:

q27
)10k6p10(27270k162p2710270k162)28k1810(10

2818k18280k180280k180101028)1k(1810
k

k1k





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Ex.23

)A(14848149172 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

17 n2 

Zp

este divizibil cu 48

astfel încât 48p17 k2 

Zq astfel încât 48q7 2k2 

Demonstraţie:

48q1)48(49p
4848p49481)-7(49149494977 k2k22k2



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Ex.24

)A(172339116375253 43 

I) Demonstrăm proprietatea pentru n=1:

II) Presupunem că proprietatea este adevărată pentru k :

Avem de arătat că proprietatea este adevărată pentru k+1:

1n31n2 253  

Zp

este divizibil cu 17

astfel încât 17p253 1k31k2  

Zq astfel încât 17q253 4k33k2  

Demonstraţie:

17q)2-17(25p
217-17p2528225-]25325[

22225-225553253

13k

13k13k13k1k31k2

313k13k13k21k24k33k2












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Ex.25 



n

1k
k!kDeterminați valoarea sumei:

!1)!1n(]!n)!1n[(...]!3!4[]!2!3[]!1!2[

]!k)!1k[(]!k)1k(!k[)11k(!kk!k
n

1k

n

1k

n

1k

n

1k



 


Rezolvare:

1)!1n(k!k
n

1k




Se poate demonstra cu metoda inducției complete.
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Ex.26 



n

1k

2 )1kk(!kDeterminați valoarea sumei:

1)!1n()!2n(!1)!1n(!2)!2n(k!k)1k()!1k(

k!k)1k(!k]k)1k[(!k)k1k2k(!k)1kk(!k

n

1k

n

1k

n

1k

n

1k

n

1k

n

1k

222
n

1k

2







  



  

Rezolvare:

1)1n()2n()1kk(!k
n

1k

2 


Se poate demonstra cu metoda inducției complete.


