Elemi térgeometria

1. (Z2233) Mekkora távolságra vannak a 10 cm élhosszúságú kocka csúcsai a kocka egy testátlójától? Mekkora szöget zárnak be az élek a testátlóval? (Megoldás: Kétféle területképlettel felírva a keletkezett háromszögben: táv= 8,165 cm; az egyik α = 54,74°)
2. (Z237) Egy kocka egyik csúcsa a testátlótól 4 cm-re van. Mekkora a kocka éle? (Megoldás: 8,99 cm)

3. (Z2238) Egy kocka két szomszédos lapközéppontjának a távolsága 8 cm. Mekkora a kocka éle? (Mo: 11,31 cm)

4. (Z2242)  Egy kockatestátlójának a hossza 3,84 dm. Mekkora  az éle? (Mo: 2,217 dm)

5. (Z2243) Egy téglatest lapátlóinak a hossza 4 cm, 5 cm, 6 cm. Mekkorák a téglatest élei? (Mo: 4,74 cm; 1,58 cm; 3,67 cm)

6. Egy téglatest különböző oldallapjainak területe 15 cm2, 33 cm2 és 67 cm2. Mekkora a térfogata? (Mo: 3 ismeretlenes egyenletrendszer: szorzatukat véve, majd gyököt vonva: V= 182,1 cm3.)
7. (Z2247) Egy téglatest térfogata 7500 cm3. Az egyik csúcsában összefutó éleinek aránya 3:4:5. Mekkora a felszíne? (Mo: 7500 = 60 x3, x = 5, élek: 15 cm, 20 cm, 25 cm, A = 2350 cm2.)

8. (Z2248) Egy téglatest oldallapjainak területe rendre 40 cm2, 60 cm2, 96 cm2. mekkora a térfogata? (Mo: ld Z2245: V = 480 cm3.)

9. (Z2249) Egy téglatest egy csúcsba futó éleinek aránya 2:3:4, felszíne 1400 cm2. mekkora a térfogata? (Mo: V = 3352,73 cm3.)

10. (Z2256) Egy négyzetalapú egyenes hasáb térfogata 19,845 dm3, alapjának kerülete 84 cm. Mekkora a felszíne? (Mo: V = a2b = 19845 cm3, K=4a, a= 21 cm, b=45 cm, A = 2a2+4ab= 4662 cm2.)

11. (z2257) Egy téglatest éleinek aránya 8:9:12, testátlója 187 cm. Mekkora a felszíne és térfogata? (Mo: Testátlóra térbeli Pit-tétel, majd ebből az arányossági tényező x=11, élek: 88 cm, 99 cm, 132 cm. A = 66792 m2, V = 1149984 cm3.)
12. (Z2259) Egy három oldalú egyenes hasáb éle 10 cm. Mekkora a felszíne és a térfogata? (Mo: alap: szab.háromszög, oldallapok: négyzetek. Alpháromszög magassága: m  = 8,66 cm. A= 386,6 cm2, V = 433,01 cm3.)
13. (Z2264) Egy egyenes hasáb alapja szimmetrikus trapéz, amelynek alapjai 21 cm és 16 cm, szárai pedig 9 cm hosszúságúak. Mekkora a hasáb felszíne és térfogata, ha magassága 10 cm. (Mo: alap magassága = 8,645 cm. A = 869,89 cm2, V = 1599,47 cm3.)
14. (Z2271) Egy szabályos hatoldalú gúla alapéle 9 cm, magassága 15 cm. Mekkora a felszíne és térfogata? (Mo: Az alap területe = 6 db szab háromszög területe. Ta = 210,44 cm, mo= 16,9 cm, ToldalΔ= 76,06 cm2, A = 666,85 cm2, V = 1052,2 cm3.)
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(Z2272) Egy szabályos hatoldalú gúla alapéle 9 cm, oldallapjai az alap síkjával 45°-os szöget zárnak be. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? (Mo: m = 7,79 cm, mo = 11,02 cm, Ta= 6TΔ= 210,44 cm2, A= 507,98 cm2, V = 546,73 cm3.) 

16. (Z2276) Egy szabályos négyoldalú gúla alapéle 12 cm, az oldallapok az alaplappal 60°-os szöget zárnak be. Mekkora  agúla felszíne és térfogata? (Mo: M = 10,39 cm, ToΔ= 72 cm2, A= 432 cm2, V= 498,83 cm3.)
17. (Z2277) Egy szabályos négyoldalú gúla lapéle 40 cm, magassága 21 cm. Mekkora a gúla térfogata és felszíne? (Mo: mo= 29 cm,  ToΔ= 580 cm2, A= 3920 cm2, V= 11200 cm3.)

18. (Z2278) Egy szabályos négyoldalú gúla alapéle 14 cm, az oldalélek hossza 20 cm. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? (Mo: mo= 18,735 cm,  M= 17,378 cm, A= 720,58 cm2, V= 1135,37 cm3 )

19. (Z2281) Egy szabályos hatoldalú gúla alapéle 7 cm, magassága 12 cm. Mekkora a felszíne és térfogata? (Mo: A= 409,64 cm2, V= 509,22 cm3 )

20. (Z2284) Egy szabályos háromoldalú gúla alapélei 9 cm-esek, oldallapjai 46°-os szöget zárnak be az alaplap síkjával. Mekkora a gúla felszíne és térfogata? (Mo: A= 85,56 cm2, V= 31,45 cm3 )

21. (Z2287) Egy szabályos tetraéder térfogata 100 cm3. mekkorák az élei? (Mo: 9,47 cm)

22. (Z2288) Egy szabályos tetraéder (minden éle egyforma és alapja szab háromszög) felszíne 120 cm2. Mekkorák az élei és a térfogata? (Mo: 8,32 cm, V= 67,87 cm3.)
23. (Z2289) Egy szabályos tetraéder egyik lapjának a területe 17 cm2. Mekkora a térfogata? (Mo: a= 6,27 cm, V= 28,99 cm3.)
24. (Z2292) Egy szabályos négyoldalú gúla térfogata 49,8 m3, magassága feleakkora, mint az alap átlója. Mekkora a felszíne? (Mo: alapél= 5,95 cm, A= 96,86 cm2.)

25. (Z2293) Egy szabályos négyoldalú gúla alapéle 20 cm, magassága 18 cm. Mekkora szöget zárnak be az oldallapok az alaplap síkjával? Mekkora a gúla térfogata? (Mo: α= 60,95° (tg-sel), V= 2400 cm3.)

26. (ÉI.1914) Egy téglatest élei 6 cm, 9 cm, 12 cm. Mekkora szögeket zárnak be a testátlók a lapokkal és az élekkel? (Mo: 21,8°, 33,85°, 47,97°, élekkel 68,2°, 56,1°, 42°).
27. (ÉI.1912) Hány fokos szöget zár be a kocka egy csúcsból induló két lapátlója? (Mo: 60°)
28. (ÉI.1917) Szabályos háromoldalú gúla oldalélei 25 cm hosszúak, magassága 7 cm. Mekkora szöget zárnak be az oldallapok az alaplappal? (Mo: súlyvonal, majd tg-sel: α= 30,26°)
29. (ÉI.1919) Egy négyoldalú szabályos gúla oldaléle 6,4 cm, az oldalél az alaplap síkjával 72°-os szöget zár be. Határozza meg a gúla magasságát! (Mo: M = 6,4·sin72°= 6,1 cm.)
30. (ÉI.1932) Egy kocka éleit 4 cm-rel megnöveljük, ekkor felszíne 480 cm2-rel nő. Mekkora az eredeti kocka térfogata? (Mo: a= 8 cm, V= 512 cm3.)

31. (ÉI.1933) Egy téglatest éleinek aránya 1:3:5. Felszínének és térfogatának mérőszáma egyenlő. Mekkorák az élek? (Mo: a= 46/15, b= 46/5, c= 46/3.)

32. (ÉI.1934) Egy téglatest éleinek aránya 3:4:5, térfogata 300 cm3. Milyen hosszúak az élei? (Mo: 3·1,71, 4·1,71, 5·1,71)

33. (ÉI.1944) Egy szabályos tetraéder felszíne 1 m3. Mekkora a magassága? (Mo:  62 cm)

34. ÉI.1945a) Egy szabályos ötoldalú gúla alapéle 7 cm, oldalélei 10 cm hosszúak. Mekkora A és V? (Mo: Pit-tételből mo= 9,37 cm, tg36°=3,5/x, ebből x= 4,82 cm, Ta= 84,3 cm2, M= 8,03 cm, V= 225,76 cm3.)

35. (ÉI.1946) Egy torony teteje szabályos hatoldalú gúla, melynek alapéle 1,2 m, magassága 5 m. Hány négyzetméter rézlemez szükséges a befedéséhez? (Mo: mo= 5,107 m, Tp= 18,38 m2.)
A háromoldalú gúla  másik elnevezése tetraéder! Tehát a kettő ugyanaz!!

