Elemi térgeometria 2.
(henger, kúp, gömb)
HENGER

1. (Z2334) Egy 6 cm és 8,5 cm oldalú téglalapot megforgatunk egyszer az egyik, majd a másik oldala körül. Mekkora az így keletkezett hengerek felszíne és térfogata? 
(I. eset: V= 1361,88 cm3, A= 774,4 cm2; II. eset: V= 961,33 cm3, A= 546,64 cm2.)
2. (Z2335) Egy egyenes körhenger alaplapjának területe 34 cm2, magassága 48 cm. Mekkora A,V? 
(A= 1060,17 cm2, V=1632 cm3.)
3. (Z2336) Egy egyenes körhenger felszíne 6418 cm2, az alaplap sugarának és a henger magasságának az aránya 4:5. Mekkora az alaplap sugara és a magasság? 
(Bevezetjük a 4x és 5x jelölést, r= 21,31 cm, m= 26,63 cm.)
4. (Z2337)  Egy egyenes körhenger alapkörének átmérője és a magassága egyenlő. Mekkora az A és V, ha sugara 8 cm? (m= 16 cm, A= 1206,37 cm2, V= 3216,99 cm3)
5. (Z2338) Egy egyenes körhenger alapkörének átmérője és a magassága egyenlő, térfogata 865 cm3. A=? (m= 2r, A= 502,56 cm2.)
6. (Z2339)Egy egyenes körhenger alapkörének sugara 10 cm, V= 1000 cm3. Mekkora a magassága?
(m= 3,18 cm)
7. (Z2340) Egy henger alakú, felül nyitott edény készítéséhez 480 cm2 lemezt használtak fel. Mekkora az edény térfogata, ha alapkörének sugara 6 cm? (m= 9,73 cm, V = 1100,44 cm3.)

8. (Z2341) Egy egyenes körhenger alapkörének átmérője és a magassága egyenlő. Felszíne 597 cm2. Mekkora a térfogata? (r= 5,63 cm, V = 1119,9 cm3.)

9. (Z2342) Egy 6,9 cm oldalú négyzetet megforgatunk egyik oldala körül. Mekkora az így keletkezett forgáshenger felszíne és térfogata? (A= 598,28 cm2, V = 1032,04 cm3.)

10. (Z2345) Egy egyenes körjhenger palástja kiterítve négyzet, amelynek oldala 42 cm. Mekkora a henger térfogata? (m= 42 cm, V= 5895,7 cm3.)

11. (Z2346) Egy téglalap oldalai 13 cm és 7 cm. A téglalapot megforgatjuk először a hosszabbik, majd a rövidebbik középvonala körül. Melyik esetben kapunk nagyobb térfogatú forgástestet? (V1 = 929,13 cm3, V2 = 500,3 cm3. Tehát V1 > V2)
12. (Z2349) Egy cső hossza 1,2 m, külső átmérője 1 cm, belső átmérője pedig 0,5 cm. Mekkora a cső anyagának a térfogata? (V = Vkülső – Vbelső = 70,69 cm3.)
13. (éretts) Egy henger alakú fazák belsejének magassága 14 cm, belső alapkörének átmérője 20 cm. Meg lehet-e főzni benne egyszerre 5 liter levest? (V = 4398 cm3, . Azaz 4,396 liter, tehát a válasz: igen.)
14. (éretts) Egy henger alakú bögre belsejének magassága 12 cm, belső átmérője 8 cm. Belefér-e egyszerre fél liter kakaó?. (V = 603 cm3. Ez 0,603 liter, tehát belefér.)

15. (É.I.1935) Nagyi arra kéri Péter unokáját, hogy az 5 literes fazekat vigye át neki, mert finom levest szeretne készíteni. Péter nézegeti az edényeket, de az aljukról már lekopott a jelzés. Azt gyanítja, hogy a 20 cm alapkör átmérőjű, 17 cm magas fazékra gondolt a nagyi. Megfelelő lesz-e a kiválasztott edény? (V = 5341 cm3. Ez 5,34 liter, tehát megfelelő lesz.) 

16. (É.I.1936) Egy 3 decis, henger alakú bögre magassága 10 cm. mekkora az alapkörének az átmérője? A bögre kívül-belül mázzal van bevonva. Hány négyzetméternyi felületet kell mázzal bevonni 1500 bögre készítésénél? A bögre vastagsága és füle miatt a kapott eredményre számíts rá még 8%-ot! 
(3 dl= 300 cm3, alapterület 30 cm2, ebből átmérő = 6,2 cm. Egy bögre esetén az alját és a palástját kell kívül-belül mázzal bevonni, ez összesen 450 cm2, amit még 8%-kal növelve 486 cm2. 1500 bögrénél ez 787200 cm2= 78,72 m2.)
KÚP

17. (Z2354) Mekkora az egyenes körkúp térfogata és felszíne, ha alkotója 10 cm, alpkörének sugara 6 cm? (V= 301,59 cm3 A= 301,59 cm2)
18. (Z2355) Mekkora annak az egyenes körkúpnak a felszíne és térfogata, amely alapkörének a sugara 20 cm, nyílásszöge pedig derékszög? (A= 3033,79 cm2, V= 8377,58 cm3 )

19. (Z2360) Egy egyenes körkúp kiterített palástja 12 cm sugarú félkör. Mekkora a kúp felszíne és térfogata? (r= 6 cm, m= 8,65 cm, A= 339,29 cm2, V= 391,78 cm3 )

20. (Z2361) Egy egyenes körkú kiterített palástja negyedkörlap. Számítsa ki a kúp magasságának és az alapkör sugarának az arányát! (a= 4r, m= r-szer gyök15. m/r = gyök15. )

21. (Z2362) Egy egyenes körkúp alapkörének sugara 7,2 cm, nyílásszöge 90°. A= ?, V= ?
(a= 7,2-ször gyök2, m= r = 7,2 cm. A= 393,18 cm2 , V= 390,86 cm3)

22. (Z2363) Egy egyenes körkúp alapkörének sugara 5 cm. Mekkora a nyílásszöge, ha térfogata 186 cm3? (α/2= 35,14°, α= 70,28°)
23. (Z2363) Egy sátorlapból, amelynek területe 9 m2, egyenes körkúp alakú sátor készíthető. A sátor alapkörének átmérője 2,3 m. Milyen magas a sátor, ha a sátor alaplapja is sátorlapból készül?
(r= 1,15 m, M= 69 cm.)
24. (Z2366) Egy egyenes körkúp kiterített palástja egy 15 cm sugarú kör 120°-os középponti szöggel rendelkező körcikke. V=? (r= 5 cm, a= 15 cm, V= 370,24 cm3.)

25. (Z2368) Egy 8 cm oldalú négyzetet átlója körül megforgatunk. V=?, A=? 
(r = m = 4-szer gyök2, A= 284,34 cm2, V= 379,13 cm3.)

26. (Z2370) Egy egyenes körkúp térfogata 4,37 m3, alkotói az alaplappal 67°–os szöget zárnak be. A= ?
(tangenssel M= r·tg67°,  A= 16,37 m2) 
27. (Z2373) Egy trapéz alapjai 16 cm és 6 cm, magassága 7 cm. A trapézt megforgatjuk hosszabbik alapja körül. Mekkora az így keletkezett forgástest térfogata? (Keletkezik 2 kúp és egy henger, 
V= 1436,76 cm3) 
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GÖMB

28.  (Z2404) Mekkora a gömb sugara, ha felszíne 1978,92 cm2? (R= 12,55 cm)
29. (Tk. 111/2) Egy gömb felszíne 1000 m2. Mekkora a térfogata? (Mo: ld a füzeted)
30. (Tk. 111/3) Egy gömb térfogata 1000 m3. Mekkora a felszíne? (Mo: ld a füzeted)

31. (Tk. 111/4) Mekkora a területe annak a körnek, melyet egy r sugarú gömbből metsz ki egy a gömb középpontjától r/2 távolságra lévő sík? Hányadrésze ez a terület a gömb felszínének? (Mo: ld a füzeted)
32. (Tk. 111/6) Egy r sugarú alapkörrel rendelkező hengerbe kúpot és gömböt írunk. Mi teljesül a térfogataik arányára? (Fel kell használni, hogy m = 2·r, Vhenger:Vgömb:Vkúp = 3:2:1)
33. (Z2408) Hány 1 cm sugarú golyót önthetünk egy 10 cm sugarú ólomgolyóból? Hányszorossa lesz a kis golyók felszínének összege az eredeti golyó felszínének? (10 kisgolyó születik, felszínük összege1000-szerese lesz a nagynak)
34. (Z2409) Három ólomgolyó sugara 5 cm, 8 cm és 12 cm. A három golyóból egyetlen golyót öntünk. Mekkora lesz ennek a sugara? (R = 13,32 cm)
35. (Z2414) Mennyivel kell megnagyobbítani egy 20 cm sugarú gömb sugarát, hogy felszíne 3906,16 cm2-rel növekedjen? (6,66 cm-rel)

36. (éretts) Egy gömb alakú labda belső sugara 13 cm. Hány liter levegő van benne? 
(V= 9202,8 cm3, azaz 9,2 liter levegő van benne.)

37. (É.I. 2030) Egy kocka alakú fadarabból kifaragunk egy lehető legnagyobb sugarú gömböt. A fadarab hány százaléka lesz hulladék? (47,64% – ld. a füzeted részletesebben.)
38. (É.I. 2039) Mennyivel emelkedik a víz felszíne, ha egy tégla alakú edénybe – amelynek alapélei 16 cm és 12 cm – egy 5,4 cm átmérőjű, a vízben teljesen alámerülő golyót ejtünk? (x= 0,4294 cm)

39. (É.I. 2037) Játékforgalmazó, miniteniszlabdák, stb… (ld órai anyag a füzetben is)
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